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ÂIÄÃÓÊ

îôiöiéíîãî îïîíåíòà, äîêòîðà ôiçèêî-ìàòåìàòè÷íèõ íàóê, ïðîôåñîðà, çàâiäóâà÷à
êàôåäðè ôiçèêî-ìàòåìàòè÷íèõ íàóê Iâàíî-Ôðàíêiâñüêîãî íàöiîíàëüíîãî
òåõíi÷íîãî óíiâåðñèòåòó íàôòè i ãàçó Áàíäóðè Àíäðiÿ Iâàíîâè÷à

íà äèñåðòàöiéíó ðîáîòó Ãðèáåëü Îëüãè Áîãäàíiâíè
¾Àñèìïòîòè÷íi îöiíêè ñóì ðÿäiâ Äiðiõëå¿, ïîäàíó íà çäîáóòòÿ

ñòóïåíÿ äîêòîðà ôiëîñîôi¨ â ãàëóçi çíàíü 11 Ìàòåìàòèêà òà ñòàòèñòèêà
çà ñïåöiàëüíiñòþ 111 Ìàòåìàòèêà

Àêòóàëüíiñòü òåìè äîñëiäæåííÿ. Àíàëiòè÷íà ôóíêöiÿ îäíi¹¨ êîìïëåêñíî¨ çìií-
íî¨ çàâæäè äîïóñêà¹ ðîçâèíåííÿ ó ñòåïåíåâèé ðÿä, ùî ëîêàëüíî çáiãà¹òüñÿ äî ñàìî¨
ôóíêöi¨. Âîäíî÷àñ, ïðèðîäíèì óçàãàëüíåííÿì ñòåïåíåâîãî ðÿäó ñëóãóþòü ðÿäè Äiði-
õëå, äëÿ ÿêèõ ñòåïåíåâi ðÿäè � ÷àñòèííèé âèïàäîê, êîëè ïîñëiäîâíiñòü ïîêàçíèêiâ ðÿäó
Äiðiëå çáiãà¹òüñÿ ç ïîñëiäîâíiñòþ íåâiä'¹ìíèõ öiëèõ ÷èñåë. Äî òîãî æ çàãàëüíîâiäîìà
äçåòà-ôóíêöiÿ Ðiìàíà òàêîæ ëåãêî çàïèñó¹òüñÿ ÷åðåç ðÿä Äiðiõëå, à çíàìåíèòà ïðîáëåìà
òèñÿ÷îëiòòÿ � ãiïîòåçà Ðiìàíà ïðî ðîçïîäië ¨¨ íóëiâ çâîäèòüñÿ äî äîâåäåííÿ âiäñóòíîñòi
íåòðèâiàëüíèõ íóëiâ ïîçà òàê çâàíîþ êðèòè÷íîþ ïðÿìîþ, äiéñíà ÷àñòèíà ÿêî¨ ðiâíà 1/2.
Â Óêðà¨íi ðÿäè Äiðiõëå � öå ïåðø çà âñå äîñëiäæåííÿ ëüâiâñüêî¨ øêîëè êîìïëåêñíîãî
àíàëiçó.

Çîêðåìà, Ì.Ì. Øåðåìåòîþ áóëî ðîçðîáëåíî ìîäèôiêàöiþ ìåòîäó Âiìàíà-Âàëiðîíà
äëÿ äîñëiäæåííÿ àñèìïòîòè÷íèõ âëàñòèâîñòåé öiëèõ ðÿäiâ Äiðiõëå. Éìîâiðíiñíi ìåòîäè
äî äîñëiäæåííÿ âëàñòèâîñòåé àáñîëþòíî çáiæíèõ ó ïiâïëîùèíi ðÿäiâ Äiðiõëå àäàïòóâàâ
Î.Á. Ñêàñêiâ. Öi äâà àíàëiòèêè çóìiëè çíàéòè íåîáõiäíi òà äîñòàòíi óìîâè íà ïîñëiäîâ-
íiñòü ïîêàçíèêiâ ðÿäó Äiðiõëå äëÿ âèêîíàííÿ âåðõíiõ îöiíîê ñóïðåìóìó ìîäóëÿ ñóìè
ðÿäó íà ïðÿìié âèãëÿäó σ+it (t ∈ R) ÷åðåç ìàêñèìàëüíèé ÷ëåí öüîãî ðÿäó ïðè êîæíîìó
ôiêñîâàíîìó σ çîâíi äåÿêî¨ âèíÿòêîâî¨ ìíîæèíè. Iñíóâàííþ òà ðîçìiðàì âèíÿòêîâèõ
ìíîæèí ïðèñâÿ÷åíi ñòàòòi Ï.Â. Ôiëåâè÷à, Î.Á. Ñêàñêiâà, Ò.Ì. Ñàëî, À.Î. Êóðèëÿêà.
Âiäîìi òàêîæ óìîâè, çà ÿêèõ âèêîíóþòüñÿ ïåâíi âåðõíi îöiíêè ñóïðåìóìó ìîäóëÿ ñóìè
ðÿäó Äiðiõëå ÷åðåç éîãî ìàêñèìàëüíèé ÷ëåí áåç âèíÿòêîâèõ ìíîæèí. Çðîçóìiëî, ùî
îñòàííi óìîâè ñòîñóþòüñÿ âóæ÷îãî ïiäêëàñó ðÿäiâ Äiðiõëå. Âîäíî÷àñ òàêi îöiíêè íåîá-
õiäíi äëÿ îïèñó çðîñòàííÿ ÿê ñàìîãî ðÿäó, òàê i àíàëiòè÷íèõ ðîçâ'ÿçêiâ äèôåðåíöiéíèõ
ðiâíÿíü, êîåôiöi¹íòè ÿêèõ ¹ åêñïîíåíöiéíèìè áàãàòî÷ëåíàìè. Ñàìå çðîñòàííÿ ìîæíà
îïèñóâàòè íå òiëüêè ÷åðåç êëàñè÷íó øêàëó çðîñòàííÿ çà äîïîìîãîþ ïîíÿòü ïîðÿäêó òà
òèïó, à é âèêîðèñòîâóþ÷è õàðàêòåðèñòèêè, ðîçðîáëåíi ëüâiâñüêîþ øêîëîþ êîìïëåêñíî-
ãî àíàëiçó íà êøòàëò óçàãàëüíåíîãî ïîðÿäêó (αβ-ïîðÿäîê), ìîäèôiêîâàíîãî ïîðÿäêó
(αβγ-ïîðÿäêó). Äî òîãî æ ñóïðåìóì ìîäóëÿ ñóìè öiëîãî ðÿäó Äiðiõëå ìîæíà îöiíþâà-
òè ÷åðåç ðÿä, êîåôiöi¹íòè ÿêîãî çàäàþòüñÿ ÷åðåç ñóìó ìîäóëiâ êîåôiöi¹íòiâ ïî÷àòêîâîãî
ðÿäó.

Çâàæàþ÷è íà öå, òåìàòèêà ðîáîòè öiêàâà, àêòóàëüíà i ïîðîäæó¹ ÷èìàëî ïèòàíü,
ÿêi ÷åêàþòü ñâîãî äîñëiäæåííÿ. Íàñàìêiíåöü çàçíà÷ó, øî êðiì çãàäàíèõ ìàòåìàòèêiâ
ïåâíèé âíåñîê ó òåîðiþ ðÿäiâ Äiðiõëå çðîáèëè ¨õíi ó÷íi òà êîëåãè, ÿêèõ äîçâîëþ ñîái
ïåðåðàõóâàòè çà îñòàííi 20 ðîêiâ � Î.Þ. Çàäîðîæíà, Ò.ß. Ãëîâà, Î.Ì. Ìóëÿâà, Ë.Ë.



Ëóãîâà, Ì.Ð. Êóðèëÿê, I.�. Îâ÷àð, Þ.Â. Ñòåöü, Î.Ì. Ñóìèê (Ãîëîâàòà), ß.Â. Ìèêèòþê,
Ì.Ì. Çåëiñêî, À.Þ. Áîäíàð÷óê, Þ.Ñ. Òðóõàí, Ë.ß. Ìèêèòþê, Ñ.I. Ôåäèíÿê. Îäíàê òàì
ëèøà¹òüñÿ äîâîëi áàãàòî öiêàâèõ ïèòàíü, ÿêi ùå ÷åêàþòü íà ñâî¹ äîñëiäæåííÿ.

Çìiñò ðîáîòè i íîâèçíà îäåðæàíèõ ðåçóëüòàòiâ. Äèñåðòàöiÿ (¨¨ ïîâíèé îáñÿã
ñòàíîâèòü 147 ñòîðiíîê äðóêîâàíîãî òåêñòó) ñêëàäà¹òüñÿ ç ïåðåëiêó ìîâíèõ ïîçíà÷åíü,
âñòóïó, ÷îòèðüîõ ðîçäiëiâ, âèñíîâêiâ, ñïèñêó âèêîðèñòàíèõ äæåðåë, ùî ìiñòèòü 74 íàé-
ìåíóâàííÿ, i îäíîãî äîäàòêó, ùî ìiñòèòü ïåðåëiê íàóêîâèõ ïðàöü, â ÿêèõ îïóáëiêîâàíî
îñíîâíi ðåçóëüòàòè äèñåðòàöi¨, ñïèñîê ïóáëiêàöié, ùî çàñâiä÷óþòü àïðîáàöiþ ìàòåðiàëiâ
äèñåðòàöi¨ íà êîíôåðåíöiÿõ, à òàêîæ âiäîìîñòi ïðî àïðîáàöiþ äèñåðòàöi¨.

Ó âñòóïi îá ðóíòîâàíî àêòóàëüíiñòü îáðàíî¨ òåìè äèñåðòàöi¨, çàçíà÷åíî çâ'ÿçîê äî-
ñëiäæåííÿ ç íàóêîâî-äîñëiäíèìè ðîáîòàìè, ïëàíàìè òà àðî¹êòàìè, ñôîðìóëüîâàíî ìåòó,
îá'¹êò, ïðåäìåò, çàâäàííÿ òà ìåòîäè äîñëiäæåííÿ, îïèñàíî íàóêîâó íîâèçíó, ïðàêòè÷íå
çíà÷åííÿ îòðèìàíèõ ðåçóëüòàòiâ òà âèîêðåìëåíî îñîáèñòèé âíåñîê çäîáóâà÷à, ïåðåðà-
õîâàíî êîíôåðåíöi¨ òà ñåìiíàðiâ, äå çäiéñíþâàëàñÿ àïðîáàöiÿ çäîáóòêiâ äèñåðòàöiéíîãî
äîñëiäæåííÿ, i íàâåäåíî ïiäñóìîê ïî ïóáëiêàöiÿõ, ñòðóêòóði òà îáñÿãó äèñåðòàöi¨.

Ïåðøèé ðîçäië ðîçïî÷èíà¹òüñÿ ç îãëÿäó ëiòåðàòóðè çà òåìàòèêîþ äîñëiäæåííÿ
òà çàâåðøó¹òüñÿ ãëèáîêèì ÿêiñíèì àíàëiçîì âiäîìèõ ðåçóëüòàòiâ i îá ðóíòóâàííÿì íà-
ïðÿìêiâ äîñëiäæåííÿ.

Äðóãèé ðîçäië çîñåðåäæåíèé íà âiäøóêàííi óìîâ âèêîíàííÿ âñiëÿêèõ îöiíîê äëÿ
ñóìè öiëîãî ðÿäó Äiðiõëå ç äîäàòíèìè ïîêàçíèêàìè ÷åðåç ïîâ'ÿçàíèé ç íèì iíøèé ðÿä
Äiðiõëå. Êîæíèé êîåôiöi¹íò äîïîìiæíîãî ðÿäó çàäà¹òüñÿ ÿê ñóìà ìîäóëiâ òèõ êîåôiöi-
¹íòiâ ïî÷àòêîâîãî ðÿäó, çíà÷åííÿ âiäïîâiäíèõ ïîêàçíèêiâ ÿêèõ ïåðåáóâà¹ ìiæ ïîêàçíè-
êîì ïî÷àòêîâîãî ðÿäó ç íîìåðîì ðiâíèì íîìåðó øóêàíîãî êîåôiöi¹íòà òà ñóìîþ öüîãî
ïîêàçíèêà i äåÿêîãî ôiêñîâàíîãî äîäàòíîãî ÷èñëà. Çîêðåìà, îá ðóíòîâàíî ìîæëèâiñòü
àïðîêñèìàöi¨ ñóìè ïî÷àòêîâîãî ðÿäó ÷åðåç ìàêñèìàëüíèé ÷ëåí ïîâ'ÿçàíîãî ðÿäó. Íàé-
âàãîìiøi çäîáóòêè äðóãîãî ðîçäiëó îòðèìàíî ó ïiäðîçäiëi 2.5, äå çíàéäåíî íåîáõiäíi i
äîñòàòíi óìîâè âèêîíàííÿ âåðõíiõ îöiíîê ëîãàðèôìà ñóìè ìîäóëiâ ÷ëåíiâ ïî÷àòêîâîãî
ðÿäó ÷åðåç äîïîìiæíó ôóíêöiþ ïîðiâíÿííÿ. Âiäïîâiäíi ðåçóëüòàòè iñòîòíî óçàãàëüíþ-
þòü ðåçóëüòàòè Ì. Ì. Øåðåìåòè, àäæå âîíè îòðèìàíi äëÿ äîâiëüíèõ ôóíêöié ç R ó R.
Íàòîìiñòü ó âiäïîâiäíèõ òåîðåìàõ Øåðåìåòè ïðèïóñêà¹òüñÿ, ùî ôóíêöiÿ ïîðiâíÿííÿ ¹
íåïåðåðâíî äèôåðåíöiéîâíîþ, äîäàòíîþ, à ¨¨ ïîõiäíà òàêîæ äîäàòíà òà çðîñòà¹ íà R.
Áà áiëüøå, âiäïîâiäíi óìîâè âèêîíàííÿ òàêèõ îöiíîê, îòðèìàíi çäîáóâà÷êîþ, ïåðåâiðè-
òè ëåãøå, íiæ óìîâè Øåðåìåòè. Íà äóìêó îïîíåíòà, ñàìå äðóãèé ðîçäië ó äèñåðòàöi¨ ¹
íàéñèëüíiøèì.

Òðåòié ðîçäië ïîäiáíèé äî äðóãîãî, îäíàê òóò îá'¹êòîì âèâ÷åííÿ âèñòóïàþòü àáñî-
ëþòíî çáiæíi ó ëiâié ïiâïëîùèíi ðÿäè Äiðiõëå. Äëÿ òàêîãî ðÿäó ââîäÿòüñÿ ó ðîçãëÿä äâà
ïîâ'ÿçàíi ðÿäè, îäèí ç ÿêèõ áóäó¹òüñÿ çà ñõåìîþ ïîïåðåäíüîãî ðîçäiëó, à êîåôiöi¹íòè ií-
øîãî âèçíà÷àþòüñÿ ÿê âiäïîâiäíà ÷àñòèííà ñóìà ìîäóëiâ êîåôiöi¹íòiâ ïî÷àòêîâîãî ðÿäó.
Âiäïîâiäíî, òóò îòðèìàíî àíàëîãè ðåçóëüòàòiâ äðóãîãî ðîçäiëó äëÿ àáñîëþòíî çáiæíîãî
ó ïiâïëîùèíi ðÿäó Äiðiõëå òà ïåðøîãî ïîâ'ÿçàíîãî ç íèì ðÿäó. Íàòîìiñòü äëÿ àáñîëþ-
òíîãî çáiæíîãî ó ëiâié ïiâïëîùèíi ðÿäó òà äðóãîãî ïîâ'ÿçàíîãî ç íèì ðÿäó âñòàíîâëåíî
àíàëîãè òåîðåì Øåðåìåòè, ÿêi áóëè íèì âïåðøå îòðèìàíi äëÿ öiëèõ ðÿäiâ Äiðiõëå.

Íàðåøòi ÷åòâåðòèé ðîçäië çîñåðåäæåíèé íà âiäêðèòèõ çàäà÷àõ, ùî âèíèêàþòü ïðè
ðîçãëÿäi âiäíîñíîãî çðîñòàííÿ ðÿäó Äiðiõëó òà éîãî ìàêñèìàëüíîãî ÷ëåíà. Çîêðåìà, òóò
îá ðóíòîâàíî íåîáõiäíiñòü óìîâè Ôiëåâè÷à-Øåðåìåòè äëÿ îäíî÷àñíî¨ ïðàâèëüíî¨ çìiíè
ëîãàðèôìà ñóïðåìóìó ìîäóëÿ öiëîãî ðÿäó Äiðiõëå òà ëîãàðèôìà éîãî ìàêñèìàëüíîãî
÷ëåíà. Òàêîæ çíàéäåíî ôîðìóëó òèïó Êîøi-Àäàìàðà äëÿ îá÷èñëåííÿ óçàãàëüíåíîãî
ïîðÿäêó ëîãàðèôìà ìàêñèìàëüíîãî ÷ëåíà çà ïîñëiäîâíiñòþ ìîäóëiâ éîãî êîåôiöi¹íòiâ,
à òàêîæ îòðèìàíî íåîáõiäíi òà äîñòàòíi óìîâè ðiâíîñòi ìîäèôiêîâàíîãî ïîðÿäêó (αβγ-
ïîðÿäêó) ëîãàðèôìà ñóïðåìóìó ìîäóëÿ ñóìè òà ìîäèôiêîâàíîãî ïîðÿäêó ëîãàðèôìà
ìàêñèìàëüíîãî ÷ëåíà ðÿäó Äiðiõëå ç íåâiä'¹ìíîþ àáñöèñîþ àáñîëþòíî¨ çáiæíîñòi. ßê
íàñëiäîê òàêîãî äîñëiäæåííÿ, âèâåäåíî ôîðìóëè äëÿ îá÷èñëåííÿ ìîäèôiêîâàíîãî ïî-



ðÿäêó ëîãàðèôìà ìàêñèìàëüíîãî ÷ëåíà ÷åðåç ìîäóëi êîåôiöi¹íòiâ ðÿäó Äiðiõëå.
Ó äîäàòêó íàâåäåíî ñïèñîê ïóáëiêàöié çà òåìîþ äèñåðòàöi¨ òà âiäîìîñòi ïðî àïðîáà-

öiþ ðåçóëüòàòiâ äèñåðòàöi¨. Óñi îïèñàíi âèùå ðåçóëüòàòè äèñåðòàöiéíî¨ ðîáîòè ¹ íîâèìè.
Âiäñóòíiñòü ïîðóøåííÿ àêàäåìi÷íî¨ äîáðî÷åñíîñòi. Çà ðåçóëüòàòàìè ïåðåâið-

êè äèñåðòàöiéíî¨ ðîáîòè òà ïóáëiêàöié íå âèÿâëåíî îçíàê àêàäåìi÷íîãî ïëàãiàòó. Âè-
êîðèñòàííÿ iäåé, ðåçóëüòàòiâ i òåêñòiâ iíøèõ àâòîðiâ ìàþòü ïîñèëàííÿ íà âiäïîâiäíå
äæåðåëî. Ó äèñåðòàöiéíié ðîáîòi âiäñóòíi ïîðóøåííÿ àêàäåìi÷íî¨ äîáðî÷åñíîñòi.

Îá ðóíòîâàíiñòü i ïðàâèëüíiñòü îòðèìàíèõ ðåçóëüòàòiâ. Óñi îòðèìàíi ó äè-
ñåðòàöiéíié ðîáîòi ðåçóëüòàòè íîâi, ïðàâèëüíi òà ñòðîãî îá ðóíòîâàíi, ùî çàáåçïå÷åíî
íàÿâíiñòþ ÷iòêèõ, ïîâíèõ i ïðàâèëüíèõ äîâåäåíü äëÿ óñiõ íàâåäåíèõ ó öié ðîáîòi îñíîâ-
íèõ òâåðäæåíü òà çàçíà÷åííÿì ñõåìè, çà ÿêîþ ìîæóòü áóòè äîâåäåíi çà àíàëîãi¹þ iíøi
ñôîðìóëüîâàíi íåîñíîâíi òâåðäæåííÿ.

Àïðîáàöiÿ ðåçóëüòàòiâ i ïóáëiêàöi¨. Ðåçóëüòàòè äèñåðòàöi¨ îïóáëiêîâàíi ó ïðî-
âiäíèõ íàóêîâèõ æóðíàëàõ Óêðà¨íè. Óñi 5 ñòàòåé çi ñïèñêó ïóáëiêàöié ïîâíiñòþ âiäïî-
âiäàþòü âèìîãàì ùîäî ïóáëiêàöié ðåçóëüòàòiâ äèñåðòàöiéíèõ ðîáiò ó ôàõîâèõ âèäàííÿõ
iç ôiçèêî-ìàòåìàòè÷íèõ íàóê: âîíè îïóáëiêîâàíi ó âèäàííÿõ, ïðîiíäåêñîâàíèõ ó áàçàõ
äàíèõ Scopus òà/àáî Web of Science Core Collection. Äî òîãî æ öi æóðíàëè ìàþòü 1, 2
àáî 3 êâàðòèëü çàëåæíî âiä ðîêó âèäàííÿ, à ñàìå: îäíà ïóáëiêàöiÿ ç ïåðøîãî êâàðòèëþ,
îäíà � ç äðóãîãî êâàðòèëþ òà äâi � ç òðåòüîãî êâàðòèëþ òà îäíà áåç êâàðòèëþ. Ðåçóëü-
òàòè äèñåðòàöiéíî¨ ðîáîòè äîïîâiäàëèñÿ òà îáãîâîðþâàëèñÿ íà ÷îòèðüîõ êîíôåðåíöiÿ,
â òîìó ÷èñëi íà òðüîõ ìiæíàðîäíèõ êîíôåðåíöiÿõ.

Ïðàêòè÷íå çíà÷åííÿ ðåçóëüòàòiâ äèñåðòàöi¨. Äèñåðòàöiéíå äîñëiäæåííÿ ìà¹
òåîðåòè÷íèé õàðàêòåð. Îäåðæàíi ðåçóëüòàòè ìîæóòü ìàòè ïîäàëüøå çàñòîñóâàííÿ ó òå-
îði¨ àíàëiòè÷íèõ ôóíêöié îäíi¹¨ êîìïëåêñíî¨ çìiííî¨, òåîði¨ ðÿäiâ Äiðiõëå, àíàëiòè÷íié
òåîði¨ äèôåðåíöiéíèõ ðiâíÿíü òà â iíøèõ ðîçäiëàõ ìàòåìàòèêè, äå âèíèêàþòü ñòåïåíåâi
ðÿäè àáî ðÿäè Äiðiõëå. Ïðî ìîæëèâiñòü çàñòîñóâàííÿ öèõ ðåçóëüòàòiâ äëÿ âèâ÷åííÿ
àñèìïòîòè÷íèõ âëàñòèâîñòåé àíàëiòè÷íèõ ðîçâ'ÿçêiâ äèôåðåíöiéíèõ ðiâíÿíü ñâiä÷àòü
íåäàâíi ñòàòòi Ì.Ì. Øåðåìåòè, äå âií ðîçãëÿäà¹ îêðåìi äèôåðåíöiéíi ðiâíÿííÿ, êîåôi-
öi¹íòè ÿêèõ ¹ åêñïîíåíöiéíèìè áàãàòî÷ëåíàìè.

Çàóâàæåííÿ.
1. Âðàõîâóþ÷è, ùî àíîòàöiÿ çàðàç çàìiíþ¹ àâòîðåôåðàò, íà ñ. 3 âàðòî âêàçàòè ôîð-

ìóëîþ, ùî òàêå ñïðÿæåíà çà Þíãîì ôóíêöiÿ, à íà ñòîðiíöi 4, ùî òàêå R.
2. Íà ñ.4 àíîòàöi¨ éäå äîâîëi õèòðîìóäðèé ôîðìóëüíèé îïèñ ðåçóëüòàòiâ ïiäðîçäiëó

2.5. Âîäíî÷àñ òàì æå ñòâåðäæó¹òüñÿ, ùî öi ðåçóëüòàòè iñòîòíî óçàãàëüíþþòü ðå-
çóëüòàòè, îòðèìàíi Ì. Øåðåìåòîþ ó 1999 ð. ßê îïîíåíò, ÿ çãiäíèé ç öèì. Âòiì,
ãàäàþ, ùî òóò ïàñóâàëî á äîêëàäíiøå ñëîâåñíî îïèñàòè íàïðÿìîê öüîãî óçàãàëü-
íåííÿ.

3. C.8, ðÿäîê 7 çíèçó � "The main focos of the work is on obtaining"âàðòî çàìiíèòè
íà "The main focos of the work is obtaining".

4. C.9, ðÿäîê 11 òà 14 çâåðõó, òà ñ.11, ðÿäîê 13 ìà¹ìî âiäïîâiäíî òàêi ôðàçè in the
neighborhood, in some neighborhood, in some neighbourhood, ïåðøi äâi ç íèõ íàïè-
ñàíi àìåðèêàíñüêîþ àíãëiéñüêîþ, à äðóãà � áðèòàíñüêîþ àíãëiéñüêîþ i äî òîãî æ
ó ìàòåìàòèöi ôðàçà â îêîëi ïåðåâàæíî âæèâà¹òüñÿ ç ïðèéìåííèêîì "at"çàìiñòü
"in".

5. C.9, ðÿäîê 12 çâåðõó, çàìiñòü "Jung"ìà¹ áóòè "Young".
6. C.9, ðÿäîê 14 çâåðõó, çàìiñòü "unbounded function from above"ìà¹ áóòè "upper

unbounded function".
7. C.10, ðÿäîê 13 çâåðõó, çàìiñòü "denotes the Young conjugate of"ìà¹ áóòè "denotes

the Young conjugate function of".
8. C.10, ðÿäîê 9-10 çíèçó, çàìiñòü "These results signi�cantly generalise those obtained

by M. M. Sheremeta in 1999"ìà¹ áóòè "These results signi�cantly generalise the results
obtained by M. M. Sheremeta in 1999".



9. C.11, ðÿäîê 16, çàìiñòü "unbounded above"ìà¹ áóòè "upper unbounded".
10. C.9-13, ó áàãàòüîõ ìiñöÿõ â ñåðåäèíi ðå÷åíü ¹ "section ÿêèéñü-íîìåð"òà "subsection

ÿêèéñü íîìåð à ìà¹ áóòè "Section ..."òà "Subsection ... âiäïîâiäíî.
11. C.13, ðÿäîê 7 çíèçó "formulas are established for"çàìiíèòè íà "there are established

formulas for".
12. C.19-21, ó ïåðåëiêó óìîâíèõ ïîçíà÷åíü òðåáà ðîçøèôðóâàòè R.
13. C.20, 1 ðÿäîê çíèçó, â îçíà÷åííi êëàñó CA ìîæíà çàáðàòè A ∈ (−∞,+∞], áî öåé

êëàñ îçíà÷à¹òüñÿ ÷åðåç êëàñ YA ðÿäêîì âèùå, äå âæå íàÿâíà öÿ óìîâà.
14. C.21, â îçíà÷åííi óçàãàëüíåíîãî òà ìîäèôiêîâàíîãî ïîðÿäêiâ ëîãàðèôìà ìàêñè-

ìàëüíîãî ÷ëåíà ðÿäó Äiðiõëå ïðîïóùåíî âåðõíié iíäåêñ ∗, òîáòî çàìiñòü Rα,β(F ) =
Rα,β[η] òà Rα,β,γ(F ) = Rα,β,γ[η] ìà¹ áóòè R∗

α,β(F ) = Rα,β[η] òà R∗
α,β,γ(F ) = Rα,β,γ[η],

âiäïîâiäíî.
15. C.139, ïîçèöiÿ 39 ó ñïèñêó ëiòåðàòóðè ìiñòèòü K�ovari. Âòiì ñàìå öÿ ñòàòòÿ îïóáëi-

êîâàíà íàñïðàâäi ç ïðiçâèùåì Kovari. À ñàìå ïðiçâèùå K�ovari çàêàðïàòñüêi ìàäÿðè
â óêðà¨íñüêèõ ïàñïîðòàõ òðàíêñêðèáóþòü ÿê Êåâàði (íà ñ. 22 òðàíñêðèáîâàíî ÿê
Êüîâàði).

16. C.24, ðÿäîê 15-16, çàìiñòü "áóëè îäíî÷àñíî ïðàâèëüíî çìiííèìè ôóíêöiÿ ïîðÿäêó
ρ"ìà¹ áóòè "áóëè îäíî÷àñíî ïðàâèëüíî çìiííèìè ôóíêöiÿìè ïîðÿäêó ρ".

17. C.30, îïèñ íàóêîâî¨ íîâèçíè îäåðæàíèõ ðåçóëüòàòiâ ïîðîäæó¹ òàêå ïèòàííÿ ½Ùî
ìîæíà ñêàçàòè ïðî òî÷íiñòü îöiíîê îïèñàíèõ ó ïóíêòàõ 2 òà 4?�

18. C. 31, ïðàêòè÷íå çíà÷åííÿ îäåðæàíèõ ðåçóëüòàòiâ, çàìiñòü "ó ÿêèõ â ÿêîñòi ïðè-
ðîäíèõ îá'¹êòiâ"êðàùå íàïèñàòè "ó ÿêèõ ÿê ïðèðîäíi îá'¹êòè".

19. C.36, íàïèñàíî "ðåçóëüòàòó, ÿêèé áóëà äîâåäåíî Î.Á. Ñêàñêiâèì [58]."Ìà¹ áóòè
"ðåçóëüòàòó, ÿêèé áóëî äîâåäåíî Î.Á. Ñêàñêiâèì [58]."

20. C.37, ó ôîðìóëþâàííi ðåçóëüòàòó Ì. Øåðåìåòè - òåîðåìè 1.3 âèêîðèñòîâó¹òüñÿ
ïîíÿòòÿ âåðõíüî¨ ùiëüíîñòi, ÿêå íiäå íå îçíà÷åíå â äèñåðòàöi¨.

21. C.55, ôîðìóëþþòüñÿ ëåìè 2.5, 2.6, 2.7 ç äèñåðòàöi¨ Ãëîâè Ò.ß., îäíàê êðiì äè-
ñåðòàöi¨ Ãëîâè Ò.ß., âîíè áiëüøå íiäå íå îïóáëiêîâàíi, òîìó ïàñóâàëî á çàçíà÷èòè
òî÷íó ñòîðiíêó ÷è ðîçäië éîãî äèñåðòàöi¨.

22. C.56, ëåìà 2.8 ó äèñåðòàöi¨ ñôîðìóëþâàíà áåç äîâåäåííÿ i çàçíà÷åíî, ùî âîíà îïó-
áëiêîâàíà ó [29]. Àëå ïîçèöiÿ [29] � öå ñïiëüíà ñòàòòÿ Ãðèáåëü Î.Á. òà ¨¨ êåðiâíèêà
Ôiëåâè÷à Ï.Â. Äî òîãî æ, ó [29] íàâåäåíî íåâåëè÷êå äîâåäåííÿ öi¹¨ ëåìè îáñÿãîì 5
ðÿäêiâ. Òîìó âèíèêà¹ ïèòàííÿ, ÷îìó öÿ ëåìà ó äèñåðòàöi¨ ìiñòèòüñÿ áåç äîâåäåííÿ.

23. C.57-59, ñ. 84-86 ÷àñòî âèêîðèñòîâó¹òüñÿ ôðàçà ½äðóãà ñïðÿæåíà ç Ψ ôóíêöiÿ� áåç
óòî÷íåííÿ, ùî ìà¹òüñÿ íà óâàçi ñïðÿæåíà çà Þíãîì.

24. Ïiäðîçäiëè 2.4 òà 3.3 ìiñòÿòü áàãàòî òåîðåì áåç äîâåäåíü. Àâòîðêà ñòèñëî îïèñó¹
¨õíþ ñõåìó òà iäåþ äîâåäåííÿ ç âèêîðèñòàííÿì ðàíiøå äîâåäåíèõ òâåðäæåíü. Àëå
ìîæå âàðòî áóëî á îöi íîâi ôàêòè íàçâàòè íå òåîðåìàìè, à òâåðäæåííÿìè. Àäæå
ñàìà çäîáóâà÷êà âèçíàëà, ùî äîâåäåííÿ ïîäiáíi.

25. C. 79-80, Tn íåÿâíî âèçíà÷åíî ÿê ÷àñòèííà ñóìà ìîäóëiâ êîåôiöi¹íòiâ ðÿäó Äiðiõëå,
àëå âîäíî÷àñ ó òåîðåìàõ 1.9-1.10 T0 � öå äîäàòíà ñòàëà, ùî çàäîâîëüíÿ¹ äåÿêó
íåðiâíiñòü. Äî òîãî æ òàêå ñàìå ðîçøèôðóâàííÿ ÿê ÷àñòèííà ñóìà ìà¹ Sn. Òîìó
òðîõè íåóçãîäæåíà ñèñòåìà ïîçíà÷åíü ó äèñåðòàöi¨.

26. C.108, ôóíêöiÿ l(σ) � âèìiðíà çà Ëåáåãîì? Òàì ïðîñòî íå óòî÷íåíî.
27. C.120. Ó äîâåäåííi òâåðäæåííÿ 4.2 íàïèñàíî, ùî "Ìè îòðèìà¹ìî ÷àñòèíó (i) ç

íàâåäåíîãî äàëi äîâåäåííÿ ÷àñòèíè (ii) ó âèïàäêó k0 = 0."Òàê-îò, ÷îìó ç k0 = 0
âèïëèâà¹, ùî an ∈ {0, 1}?

28. C.142, ïîçèöiÿ 63. Òàì ïðîïóùåíî íîìåð doi äî öi¹¨ ïîçèöi¨. À càìå https://doi.
org/10.30970/ms.38.1.106-112.

29. C.138-143, ïîçèöi¨ 32, 33, 34, 35, 36, 39, 43, 50, 51, 52, 55, 60, 61, 62 ìiñòÿòü íåêîðå-
êòíèé çàïèñ ½https://doi:10.�, õî÷à íàñïðàâäi ìàëè á ìiñòèòè òàêèé ½https://doi.org/10.�

Âèñíîâîê. Ïiäñóìîâóþ÷è ïåðåðàõîâàíi çàóâàæåííÿ, çàçíà÷ó, ùî âîíè íå âïëèâàþòü

https://doi.org/10.30970/ms.38.1.106-112
https://doi.org/10.30970/ms.38.1.106-112


íà ðîçóìiííÿ òà ÿêiñòü äèñåðòàöiéíî¨ ðîáîòè, à òàêîæ íå çíåöiíþþòü çíà÷óùiñòü îòðè-
ìàíèõ ðåçóëüòàòiâ. Òîìó äèñåðòàöiéíà ðîáîòà ¾Àñèìïòîòè÷íi îöiíêè ñóì ðÿäiâ Äiðiõëå¿
çàâåðøåíà íàóêîâà ïðàöÿ, ùî ìiñòèòü íîâi âàæëèâi òà âàãîìi ðåçóëüòàòè ç êîìïëåêñíîãî
àíàëiçó. Öÿ ïðàöÿ ïîâíiñòþ âiäïîâiäà¹ óñiì âèìîãàì ñïåöiàëüíîñòi 111 Ìàòåìàòèêà òà
âèìîãàì íàêàçó Ìiíiñòåðñòâà îñâiòè i íàóêè Óêðà¨íè � 40 âiä 12.01.2017 ð. ¾Ïðî çàòâåð-
äæåííÿ âèìîã äî îôîðìëåííÿ äèñåðòàöi¨¿ (çi çìiíàìè), ¾Ïîðÿäêó ïðèñóäæåííÿ ñòóïåíÿ
äîêòîðà ôiëîñîôi¨ òà ñêàñóâàííÿ ðiøåííÿ ðàçîâî¨ ñïåöiàëiçîâàíî¨ â÷åíî¨ ðàäè çàêëàäó
âèùî¨ îñâiòè, íàóêîâî¨ óñòàíîâè ïðî ïðèñóäæåííÿ ñòóïåíÿ äîêòîðà ôiëîñîôi¨¿, çàòâåð-
äæåíîãî Ïîñòàíîâîþ Êàáiíåòó Ìiíiñòðiâ Óêðà¨íè âiä 12.01.2022 ð. � 44 (çi çìiíàìè), à
¨¨ àâòîðêà, Ãðèáåëü Îëüãà Áîãäàíiâíà, çàñëóãîâó¹ íà ïðèñóäæåííÿ íàóêîâîãî ñòóïåíÿ
äîêòîðà ôiëîñîôi¨ ó ãàëóçi çíàíü 11 ½Ìàòåìàòèêà òà ñòàòèñòèêà� çà ñïåöiàëüíiñòþ 111
½Ìàòåìàòèêà�.
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